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Bex6e 13 (pagua Bep3uja)
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YHUBEP3UTET Y BEOTPALY
DAKYNTET OPTAHU3AUMOHUX HAYKA

Teopujcke ocHoBe

Y nactiasxy je kpatuax upezaecg 3narba Koje je
HEOUTOGHO 3G PEULABAtbe 3agaTUaKa KOju caege.

Hwe mociienmux BexkOU jecTe J1a HAYYUMO JIa, Ha
OCHOBY TipaBuiia (U3pasa) KojuM je Heka (byHKIMja Jie-
dbunucana, ckunupamo! men rpadux. IIpakTuduHO, CBa
suama Beh mmamo, u cama hemMo mx caMo CECTEMATH3O0-
BaTU. Y HACTABKY Cy KOpAIW KOje IPEeIy3UuMaMO y Be3H
ca pyHKIMjoM f Kako OMCMO CKUIMPAJIU FHheH Ipauk.

1. Jomen. Y oBoj tauku ompehyjemo obiact medunm-
canoctu pyukuuje f. To HaM je BaxkHO 300r U3IJIe-
Ja camor rpaduka, a u 300r TOra mTo heMo Bep-
TUKAJHE ACUMIITOTE TPAXKUTH y PyOHMM Tadkama
JIOMEHa.

2. IHaprocw. @yuknuja f je napHa yKOJIHKO 3a CBaKYy
TauKy T IeHor moMeHa Baxu ga je f(—z) = f(x),
a Hemapha ykoauko Baxu f(—z) = —f(x). OBue
ce UMILUTUITUTHO TI0/Pa3yMeBa Jla aKo & MOXKe OuTn
aprymenT dyHknuje f, oHIa MOXKe U —T, U OOpHY-
to. [akie, 1a OM UMaJIO CMUC/IA [IUTATU CE Ja JIn
je dyHKIMja napHa Wi HelapHa, HeH JOMEH MOPa
OUTH CUMETPUIAH OKO HyJe. duM nMaMo QyHKIINA]Y
9UjU JIOMEH TO HHje, 0JIMaX U3BOIMMO 3aKJbydaK 13
OHa HHUje HU IapHa HU HelapHa.

I'paduk mapue dyuknuje je cumMeTputdan y OIHOCY
Ha y-ocy, a rpaduk Hemnapue GyHKIMje CHMETPHU-
YaH je Yy OJIHOCY Ha KOOD/IMHATHU I0YeTaK. ¥ KOJIH-
KO MMaMO II0CJIa C HAPHOM, WJIN HEIapHOM, QyHK-
[IAjOM, Taja Cy U HyJIe, U 3HAK, I €KCTPEMYMHU UT/I.
CHMETPUYHU Y OJHOCY HA Y-0Cy (UM KOODIMHATHY
[OYeTaK), MITO HaM OJIAKIIaBa Iprame rpaduka u
CIYKU Kao 7106ap WHINKATOP IMOTEHIMjaTHUX I'De-
aKa.

Y oKpyKemHUMa y KOjUMa MMaMO II0CJIa Ca IIOTEH-
UjaJIHO TeproanaHuM QyHKImjaMa (sin, cos ut),
OBa TavKa Ce YeCTO HA3WBA UGPHOCWL U UEPUOGUY-
HOCT, TTa Ce OHJA UCIUTYje U IEePHOIUIHOCT U OJipe-
byje mepuon dpyukmmje. Mu ca TakBum pyHKITHTjaMa
nehemo paguTwy.

3. Hyse u 3mnax. Y OKBUPY OBe TAdKe UCIUATYjEMO 3a
Koje BpesHOCcTH aprymenTta z je f(z) = 0, kao u
KaJia je OHO MO3UTUBHO U KaJa je HeraTUBHO.

4. Acumumotme. OnpelhyjeMo BepTUKAJIHE, XOPU3OH-
TaJHE W KOCEe acuMnToTe (DYHKIHje, YKOJIUKO WX
nMa. O OBOME€ CMO JieTaJbHO T'OBOPUJIN Yy JE€CE€TUM
Beskbama.

5. Monomionocti u sokasnu excitpemymu. OBie ucnu-
TyjeMo Kasa YyHKIHMja pacre, Kaja Olajia U oJipe-
Dyjemo ®heHe JIOKajHE MUHUMYME€ W MAKCHMYME.

'Hanpramo ornpuiuke.

HVicniutuBame ToOKa M CKUIIpaibe rpadpuka QyHKIHje

HMaunujemn T.
Anekcuh,
ACHCTEHT

Kazna rox To dyHKIMja 103BO/bAaBA, TO PAIUMO Pa-
qyHAHEM HEHOT IIPBOT M3BO/IA U UCIUTUBAEM Fhe-
rosor 3maka. O OBOME CMO yYWJIU y jeJaHaecTUM
BezkOama.

6. Komnsexcroci u tpesojue wawke. Ompelyjemo ka-
a je byHKIMja KOHBEKCHA, a Ka/ia KOHKaBHA. Kama
rof je To Moryhe, TO paJguMo UCTIUTYjyhu 3HAK JIPY-
ror u3Boja. VI o oBoMe CMO yumiid y jeJaHaecTuM
BekbaMa.

7. I'pagux. Ha ocHOBYy CBUX MNPETXONHMX Tadaka,
,CKiIanamo”’ rpaduk QyHKIHEje U CKUIUPaMO Ta.

3agaiu Koju ce paJe Ha Bexkbama

1. UcnuraTtn TOK u cKuupaTu rpaduk GpyHKImje

22 +4x—5

f@) =125

1. Jlomen. Jacuo je ma mopa Baxkutu ja je x — 3 # 0,
ma je Dy = (—00,3) U (3, 00).

2. IHapwociu. Tlomrro momen dyukiuje f Huje cume-
TpUYaH y OJHOCY Ha Hysy, dyHkuuja f Huje Hu
mapHa HU HEMapHA.

3. Hy/Le U 3HaK. 3a Imo4deTak, MO2KeMO 3allucaTu Jda je

($+5)(.’L‘—1)-

fla) =

Kao mrro cmo Beh Buzenu y jemanaectuMm Bexkbama,
3HAaK TMPETXOJHOT M3pa3a HAjJIAKIIE je UCIIUTATA y3
nomoh Tabsue:

—00 -5 1 3
z+5 - + +
z—1 - - +
-3 - - - +
f(z) - + - +

Kao mrro Bupmmo, dyuknmja f je mosuruBHa Ha
narepaauma (—5,1) u (3,400), a HeraTuBHA Ha
(=00, —5) u (1, 3). Oyuxiwmja uma ase HyJse, jep je

F(=5) = £(1) =0,
4. Acumuone.

o Bepwiuxaane. Tpaxumo ux y pyOHUM Tad-
KaMma JIOMeHa, Tj. KaHIUJAT 3a BEPTUKAJHY
acuMITOTY je mpaBa x = 3. lImamo na je

_9+12-5

Jin ) = S =



n
9+12-5
lim f(zr)= ———— = +o00,
z—31 f( ) 0+
IIa 1IpaBa T = 3 3amcra jeCTe BepTHUKAaJIHA

acumnTora gyHKIwmje f, u To ¢ 0be cTpaHe.

e Xopuson@aane. Ilomro je y uspasy 3a f(x)
Gpojusial Ipyror, a UMEHUJIAL] IPBOT CTeleHa,
jacHo je 1a je

lim f(zx)=40c0 wu lim f(z) = —o0,

r—+o0 T—r—00

ma dyHKIuja [ HEMa XOPU30HTAJHUX ACHMII-
TOTA.

e Koce. Imamo na je

2
4 _
ke lim 1) _ g, A5
rz—+toco I r—+o00 $2—3J)

n= lim (f(z)— kz)

r—+oo

. <x2+4a:—5 )
= lim (— —=x

r—+oo rx—3

. 22 +4x—-5—z(z-3)
= lim

r—Foo r—3
= lim 796_5:7,

z—too r — 3

ma je mpaBa y = & + 7 KOoca acuMIIToTa (PyHK-
nuje [y obe 6GECKOHATHOCTH.

. Monotmonoct u aoxarnu excpemymu. Baxu ma je

(22 +4)(z — 3) — (2 + 4z — 5)

6. Komnsexcrocwi u upesojre Wawke. Padynamo apyru
u3Boj, pyHKIHje f:

g (22 —6x—TY
o= ()
(22 —6)(z —3)% — (22 — 62— 7) - 2(x — 3)

(z—3)1
(22 -6)(x—3)— (2> —6x—7)-2
(x —3)°
227 — 6z — 6z + 18 — 227 4 12z + 14
B (z —3)°
32
C(@=3)%

OBre Tabymia HIje HEOIXOIHA: IPYTH U3BO T DYHK-
uuje f merarupau je Ha (—00,3) u Ty je dbyHKIM]a
KOHKAaBHA, & [03UTUBaH Ha (3, 400), rye je KOHBeK-
cua. ITomro 3 ¢ Dy, dbyHKIUja HeMa IPEBOJHUX Ta-
JaKa.

7. I'pagux. Ha ocHOBY MpeTXOaHUX MIECT TaYaKa, CKU-
nupamMo rpadux.

z =3
ERN(AL)
A
St

Ty

(=12

2. VcnmraTy TOK U cCKAIUpaT rpaduk QyHKIH]e

2—Inzx

fz) =

T

() —
_ 202 —6r4+4r —12—22 —4x +5
- (z —3)?
a?—6r -7
(x—3)2 7
OJTHOCHO
oy @@ =7
Popmupamo TabIHILY:
—00 -1 3 7
r+1 — 4
(x—3)° + +
=17 — — - —+
7'(2) -1 -1+
f A N N e

Hakme, f pacre Ha wuHTepBammMa (—00,—1) u
(7,400), a omama ma (—1,3) m ma (3,7). Jlo-
KaJJHM MaKCUMyM JIOCTHZKE Ce y Taukum T = —1
(f(-=1) = 2), a jokanHu MuHEUMYM y = = 7

(f(7) = 18).

1. Jlomen. 360r nedpuHUCAHOCTU KOJMIHUKA MOpPa Ou-
™ = # 0, a 360r JeUHUCAHOCTH JIOTAPUTMAa MOPA
6utu > 0. Konauno, Dy = (0, 00).

2. Iapnoct. Kako momen pyHKIHje HAje CAMETPUYIAH
OKO HyJIe, DYHKIMja HUje HU MapHa HU HelapHa.

3. Hyse u 3nax. Ha momeny je yBek x > 0, a BaxKu
u na je 2 —Inz > 0 ako u camo ako je Inx < 2
ommocHO T < e?. Baksbydyjemo na je, 3a x € Dy,
sgnf(z) = sgn(2 — lnx). IlonoBo MoxkeMo HanpTa-
TH TaOIHILY:



Bunumo na je dyuknuja f nozuTuBHa Ha NHTEPBALY
(0,€?), a merarupna Ha (€2, +00). Hyna dbynxuuje
je x = e2.

4. Acumumortue.

o Bepwiuxaane. 3060r IPUPOJE JOMEHA, TPAXKU-
MO HX caMo y HyJin 37aecHa. [lomTo je

2—(—-0c0) +4oo

lim f(z)= ———— = — = 40,

z—0t f( ) 0+ 0+

3akJpydyjemo jga npasa z = 0, Tj. y-oca jecte
BepTHUKaJHA acuMIToTa pyHKIimje f.
o Xopuszonwiaane. 3060T TPUPOJIE JTOMEHA, TPa-

JKAMO XOPU3OHTAJIHY ACHMIITOTY CAMO Kaja
T — 400. Pauynamo 1a je

2—Inzx
li = lim —~=
L flz) = lim —
oo /o0 JILL ].
T

r—+00 xT

ma je mpaBa y = 0, Tj. x-oca, XOPU30HTATHA
acumnToTa QyHKImje f Kama r — +00.

e Koce. llomro dyurnuja f uma Xopu3oHTAJIHY
aCUMIITOTY KaJa & — +00, ¥ TOj OECKOHAYHO-
CTH HE MOXKe MMATH KOCy. ¥ —0O CBAKAKO HE
MOKE jep y HeHOj OKOJINHU Huje TePUHUCAHA,
a 3akJ/byudyjeMo ja pyHKIuja [ HeMa KOCHX
ACUMIITOTA.

5. Monowonocti u aokaAny exclpemymu. Padynamo
[IPBU U3BOJI;

1
——z—(2-Inz) . _3
)= o3

€T x

1 oBme hemo ce mociy:kuTu TabIAIIOM:

0 e3
Inz —3 - +
a? + +
f'(@) - +
f N e

JTaxae, f omama na (0,e3), a pacte Ha (€3, +00). Jlo-
KaJTHI MEHAMYM ce joctuxe y €2 u f(e?) = —e 3.

6. Konsexcrocii u tupesojue wawke. Pauaynamo npyrm
U3BOI;:

2?2 —(Inz —3) - 22

!
I'(@) =2

x4

1-2(Inz—3) 7—-2Inz
[TornoBo mMamo TabmuIry:
0 o7/2
7—2lnzx + -
3 + +
f' (@) + -
f 1% M

Dyuxiuja f je kousekcua Ha (0, e’/ 2), a KOHKaBHA
Ha (e”/2, +00). IIpesnja ce y e’/ u mpesojua Tauka
je (67/27]0(67/2)) = (67/27—3/26’7/2).

7. Ipagux. Ha ocHOBY peTXOMHUX TavdaKa, CKUIIPa-

MO rpaduk:

1. Jlomen. Excionennujasna dyHKIHM]a je medpuHUCA-

Ha Ha IIEJIOM CKYyIly peajHHX Opojesa, ma je Dy =
(=00, —1) U (-1, +00).

2. IHaprocw. Pyuknyja f HUje HM HApHA HU HEIIAPHA

jep Dy Huje cuMeTpUIaH OKO HYyJIE.

3. Hyae u 3uax. Kako je ¥ yBek mO3WUTHBHO, TO je

snak dysxknuje f oxpeben snakom x + 1. Haxue,
f(x) >03a x> -1, gox je f(x) < 03aax < —1.
Dynxnuja HeMa Hysa, jep —1 ¢ Dy.

4. Acumuone.

e Bepwiuxaane. Kammmpmar 3a BepTUKAJIHY

acuMrToTy je mpaBa r = —1. HMcnmryjemo
rPAHUYHE BPEIHOCTH CJieBa U 3jecHa. Vmamo
aa je
: e
lim f(z)= —=-
z——1— 0~



u
lim ()= S =+
im ) =— =400
r——11 0t ’
ma je mpaBa r = —1 BepPTHKAJHA ACUMIITOTA

dyuknuje f ¢ obe crpane.

o Xopusoniasne. Jacuo je? na je

lim f(z) = +o0,

r——+o0

na f HeMa XOPU3OHTAJHUX aCUMIITOTa Y +00.
C xpyre crpamne,

x

lim f(z)= lim

T——00 z——oco x + 1
oo /oo JLII. .,
= lim e® =0,
T——00

Ia Ipu £ — —00 uMamo npasy y = 0, 1j. x-ocy
Ka0 XOPU3OHTAJIHY aCUMIITOTY.

e Koce. IlomTo cMo npu & — —0O TPOHAIILIN
XOPU30HTAJIHY acUMIITOTY MyHKIHje f, 3HAMO
Ia y T0j OECKOHAYHOCTUA OHA HEe MOXKE MMATH
Kocy acummrory. [Iposepuhemo nma jim oHa mo-
cToju Kajma r — +o00. Mmamo ma je

xT
k= lim M: lim 67:+oo,
z—+o00 I z—+o0 x(x + 1)
W3 UCTUX PAa3JIora U3 KOjUX He IMOCTOjH HU XO-
pU3OHTAJIHA ACUMIITOTa Kaja & — +00. 3a-
KJby4yjemMo Ja pyHKIuja f HE y jenHoj becko-
HAYHOCTH HEMAa KOCHX aCHMIITOTA.

5. Monowwonocti u saokaanu exciipemymu. 1IpBm
u3Boj dyukiwmje f je

(x+1)—e” xe®

(@) = z+1)2  (z+1)2

a omrosapajyha Tabsmma je

—00 ~1 0
x - - +
e” +
(x+1)? + +
f'(@) - - +
f QN ~ 7

Dyuxnuja [ onana ua (—oo, —1) u na (—1,0), a pa-
cre Ha (0,00). JIOKQIHN MHHAMYM C€ JOCTHXKE ¥
ayma u f(0) = 1.

6. Konsexcrociu u tpesojre wavke. Pauynamo npyru
HU3BOJI;

() = (e + ze®) (x + 1)* —ze® - 2(x + 1)

(x4 1)
(et xe”) (x+ 1) —xe” -2
B (x+1)3

2Hup. TpusmjasnoM mpuMeroM JIOMHTATIOBOT TIPABHIIA.

2 4+2r+1—2z
= e
(x+1)3
(@ +1)e”

=

x

Bpojuar je yBex mosuTtuBaH, 10K je MMEHUJIAI] He-
raruBaH 3a r < —1, a mo3uTwBaH 3a r > —1.
Hakie, f je koHkaBHA Ha (—00, —1), & KOHBEKCHA
na (—1,00). OyHKIMja HEMA [IPEBOJHUX TAYAKA jeP
—1¢ Dy.

7. Ipadux. Ha ocHOBY IpeTXOMHUX TadaKa, CKUIIPa-
MO rpaduk:

(0,1)

lomaTHu pernieHu 3aganu

4. Ucnuraty TOK U cKuuparTu rpaduk pyHKIn]je

f(@) = (@ +2)e/.

1. Jomen. Dy = (—00,0) U (0, 00).

2. Ilaprocwi. PyHKIMja HUje HU IIapHA HU HEIApHA.
Hup, f(1) = 3e, nox je f(—1) = 1/e. OBu 6pojen
HUCY HM jeJTHAKW HU CyTpOTHH.>

3. Hyae u 3nax.

—00 -2 0

f(zx) - + +

Jacuo, dyukuuja f je merarusaa Ha (—00, —2), a
nosurusHa Ha (—2,0) u Ha (0,+00). Baxu na je

f(=2) =0.

4. Acumumotne.

3Df jec"re CUMeTpUYaH OKO HYyJIe, ITa CMO 3aK/bydaK MOpaJii J1a U3BeJeMO I10 ,Hed)I/IHI/ILLI/IjI/I.



e Bepwiuxasne. Hyna je jenuaa pyOHaA TauKa, 10-
mena. Nmamo 11a je

lim f(z)=2-¢" =2.¢e7°=2.0=0,

z—0—

JIOK je

lim f(z)=2- /0T — 9.t — oo
z—0+

na je x = 0 BepTHKAaJIHA ACHUMIITOTa CaMO C
jenHe cTpame.

e Xopusonwaane/xoce. Imamo na je, upu x —
+o00,

fz) = (z+2) <1 T 0(1/;1:2)>

22
*x+3+i+0(l/x)
- 2x ’

mna je y = r+3 Koca acuMIToTa Harre QyHKIN-
je y obe 6eCKOHATHOCTH, U TO je y 00 U3HA,
ay —00 HCIOJT aCUMIITOTE.

5. Monotmonoctti u aokasru excupemymu. Hakon kpa-

her pauyna, nobujamo ma je

) = (x+ li(zx -2) s

onakJe (GOPMUPAMO TADJIHILY:

Dyukiuja f je komsBekcHa Ha (—2/5,0) u Ha
(0, +0), a kouKaBHa Ha (—00, —2/5). ITocToju mpe-
BOj y * = —2/5u f(—2/5) = 8¢%/%/5, na je npesoj-
Ha Tauka (—2/5, 8e®/2/5).

7. Ipagux.

5. Vcnuratu TOK u cKunupaTu rpaduk GpyHKImje

feom (2,

—00 -1 0 2
z+1 - + + +
T—2 - - - +
e/ [2? + + + +
f(x) + - - +
f e ~N ~ e

Haxue, f pacre na (—oo, —1) u Ha (2,00), a onaja
Ha (—1,0) u ma (0,2). Jlokammu MakcuMyM f umMa
y =1 u f(—1) = 1/e, a j0okajgHN MUHUMYM Y 2 U

f(2) = 4y/e. Takobe je
lim f'(x) =0,

z—0—

ma ce QYHKIHja C JIEBE CTPAHE MPUOJINKABA HYJIN
MIOJT YTJIOM HyJIa, TO jecT ,,paBHO”.

. Konsexcroct u upesojne wiawke. Hakon kpaher pa-
qyHA, KOJU U OBJIe U30CTaB/hAMO, 100MjaMo 1a je

f(x)

onake opMupaMo TaOIUILY:

5+ 2
_ %el/m,
x

—o0 —2/5 0
52 + 2 —~ + +
o1/ + + +
1 (@) - + +
f N ) U

4Hl'[p. Ha OCHOBY JlonurasioBor npaBuJia.

1. Jomen. Mopa 6urtu (1+x)%/22 > 0, omsocuo z > 0.

Hakme Dy = (0, 00).

2. Ilapnocw. OysKIuja HUje HU TIAPHA U HEMIAPHA jep

Dy nuje cumerpudaH OKO HyJIe.

3. Hyse u 3nax. Ha ocHoBy ocoOmHA IPUPOJIHOT JIOTa~

puTMa UMaMo Jia je

(1+ )2
2z
— 0<l+2x+2><2z
iz

fla) <0 = 0< <1

1+ 22 <0,

mro je memoryhe. Haxmne, (Vz € Dy) f(z) > 0.
Oyuknuja HeMa HyJIe.

4. Acumuainotie.

e Bepwiuxaane. Vctnuryjemo Hyay Kao jeauny
rpaHUYHy Tadky joMmeHa. Vmamo na je

. (1+ )2 B 1y .
o, I (gx =In{ g7 ) = Inlteo) = +eo,

ma je mpaBa ¥ = ( BepTHKaJHA ACHMIITOTA
byuknuje f.



o Xopusoniiaane. 360r TOMEHA, UCIIUTYJEMO Ca~
MO ciaydaj r — 4o00. Mmamo m1a je:

lim In
r—r+00

<(1+x>2

o ) = In(+00) = +o0,

na f HeMa XOPU3OHTAJIHY ACUMIITOTY.

e Koce. IlonoBo, ucnuryjemo camo ciaydaj r —
+00. Nmamo ma je:

k= lim
r—+o0 X
z—1
r—+00 1

OMax 3ak/bydyjemMo ma f HEMa KOCY aCUMII-
TOTY; KaJia Ou 1 OMJI0 KOHAYHO, aCUMIITOTa, O
6una obauka y = 0x+n, MITO je XOPU3OHTAJIHA
aCHMIITOTA, & Beh 3HAMO Ja TakBy [ HeMma.

5. Monomwonocti u Aokaanu excpemymu. JIupext-

HUM PavIyHOM J00UjaMo Ja je

, oz —1

ma, IIOMITO je MMEHWJIAI, YBeK MO3UTUBAH Ha JOMe-
Hy, 3akpydyjemo ma je f'(z) < 0szax € (0,1) m
f'(z) > 03az > 1. Hakue, f onana na (0, 1), pacre
Ha (1,00) ¥ UMa JIOKAJIHA MUHUMYM Y TAYKKU & = 1:

f(1)=In2.

. Konsexcrocti u upesojre wawke. Imamo ma je

—x?2+2x+1
22 (x+1)2
—(z2-(1-v2)) (z - (1+V2))
z?(z+1)2

:(33_(1—_\/5))«1—&-\/5)—3:)7
————

f(w) =

z?(x +1)2

>0mna Dy

1a 3ak/pydyjemo ga je f’(x) > 0 ma (0,1 +/2) u
Ha TOM wWHTepBaty je f KomBekcHa, a f'(z) < 0
ma (1 + v/2,00) u ma ToMm mETepBaly je f KOH-
kapHa. DyHKIMja uMa 1peBoj 3a ¢ = 1+ /2 u
f(1+v2) =--- =In(1++/2), na je mpesojua Tauka
(14 v2,In(1+v?2)).

7. Ipagdux.

(1+v2,In(1+v2))

(1,In2)

6. VcmmmraTu TOK U cKunupaTy rpaduk QyHKIH]e

f(@) = V/ale + 12,

. Tomen. Tlomrro je Tpehn xKopeH nedmHmMCcaH 3a cBa-

KH peasan 6poj, mmamo ja je Dy = R.

. Haproci. imamo na je f(1) = V4, nox je f(—1) =

0. OBa ;1Ba 6poja HEUCY HU jeJHAKa HU CYIIPOTHA, 114
dyukmja f Huje HM TApHA HYU HelapHa.

. Hyane u 3nax. IlomTo je 3nak Tpeher KopeHa jeHax

3HAKy FHErOBOI' apryMeHTa, UMaMo 1a je sgnf(x) =
sgn (z(x + 1)2). W3pas je 70BOJBHO jeTHOCTABAH J1a
He MopaMo ja (popMUpaMO TaOJUILY, W 3aKJbYIy-
jemo ma je f(x) < 03a x € (—oo,—1) U (—1,0)
u f(z) > 0 3a z € (0,+00). mamo u zma je

F(=1) = £(0) =0.

. Acumatmote.

o Bepwiuxaare. PyHKIMja HEMa BEPTUKAJTHUX
aCUMIITOTA jep je hEH JIOMEH jeJIHAK IEJIOM
CKYIly peaJiHux Opojesna.

o Xopusonwasre. JacHo je ma je

lim f(z)=40c0 =m lim f(z) = —o0,

r—r+00 r——00

na dysknuja f HeMa XOPU30HTAJIHUX ACUMII-
TOTA.

e Koce. Kana r — 400, umamo J1a je

@ - o (1+1)
()"
(15 () o0)
a|aa 2l ; @2_ 1);2+o(1/x2>



=+ 2_ 1 +o(1/x), 6. Koneexcrocii u upesojue wavke. mamo na je

3 9z

. 2 !
na je mpasa y = r+2/3 Koca acuMnToTa byHK- F(z) = (31*7““)

: 3/02 4
muje f y obe beckonaunocrtu. Kana z — 400, 3Yar(e+

.. oot a2 (241)3

dbyuxnmja je mcmog, a Kaja r — —00, U3HAT, (62 +4) -3/ (@ + DT — (327 + 4w 4 1) - 2T 1 W
KOCe aCHMIITOTE. - 9Y/a%(x + 1)8

_ (6z+4) 327 (@ 4+ 1)* — Bz 4+ 1)(z + 1) [2z(z + 1)* + 42° (z + 1)°]

5. Monowonoci u aokaAny exclipemymu. Padynamo
[IPBU U3BOJI:

922 (z + 1)5 /22 (x + 1)

_ 3226z +4)(z + 1)* — 2Bz + 1)(z + 1)* (2(z + 1) + 4x)

1 —2/3 B 922 (x + 1)5 ¥/22(z + 1)
Ty - 2 2

f(z) = 3 (z(z+1)?) ((z+1)* +2z(z + 1)) (e +4) = (304 1) (6 + 3
322 +4x+1 (x4 1)(z+1/3) 9z(z +1) Y22 (z + 1)

T os/3 T /2 T 1822 + 122 — 182 — 6z — 62 — 2

32 (x+1) x?(x+1) = et D) T
-2

Ha ocuoBy mera, ¢popMupamo TabIuILy: ==
9z Y22 (x + 1)

—00 -1 -1/3 0 . .
IITO Mea 3HAK camo y Hyjd. IIpesojHa Tadka je
x+1 - + + (0,0), a f je xouBekcua Ha (—o00, —1) u na (—1,0),
a koHkasHa Ha (0, 00).
22z +1)2 + + + +
r+1/3 - - + + 7. I'pagpux. Ha ocHOBY cTaHZApJHO MCHUTAHUX IIECT
; Tavyaka, 3ajeJlHO Cca JOJIATHUM JIUCKyCHjaMa Koje
f(x) + - + + .
Cy HOCJIeIUIIa TPUPOIe PYHKIMje, CKALIUPAMO T'pa-
f e N e k.

DOyuknuja f pacre na (—oo, —1), na (—1/3,0) u na
(0, +00), a omazma ua (—1,—1/3). JlokasHu Makcn-
MyM Ce JIOCTHXKe 3a © = —1 W jeJHaK je HyJIH,
a JIOKAJHM MUHUMYM 3a & = —1/3 u jemHak je
F(=1/3) = =V/4/3.

Osge mopamo butiu oupesru. IIpsu n3Bo nuje
106po nedunncan y —1 n 0. Mopamo BuzeTn mra
ce y TUM TadKaMa JIeraBa ca QyHKIM]OM, J1a OUCMO
3HAJIU 110 KOJUM yIJIOM (DYHKIIHja [IPOJIA3U KPO3 Te
Tauke. T0o PaJrMO TAKO IITO PAUYHAMO TDAHIIHY
BPEIHOCT MPBOT M3BOJA Y THM TadKama. Y KOJIUKO

3aInIIeMoO Jia je
x+1/3
Yr2(zx+1)

HUje TEIIKO YOUUTH JIa je

f'z) =

-2/3
1. = —_—— =
Am Jle) =g = e
n
_ -2/3
21311 . f(z) = o= = T 3amanu 3a caMocCTaJIaH paj

Hakon 1mrTo ce, ncnutuBarmeM KOHBEKCHOCTH, UCITO- .
7. Ucnuraty TOK u cKunupaTu rpaduk GpyHKImje

cTaBu Ja je PYHKIMja KOHBEKCHA ¢ 00e CTpaHe Tad-
ke —1, buhe HAM jacHO Jja y TOj TaYKM I'paduK uMa

/bak’. 2
’ . fz)=a-e% .
CanyHo je u

. 1/3
xllféli fla) = o +00, 8. Ucnuraru Tok u ckunmparu rpaduk GyHKIHje

aym hemo BuzieTu 1a he ce y TOj TAYKU MEHATH KOH-
BEKCHOCT, T1a e oHa OUTH TpeBOjHA M KpO3 by he
dyHKI1Hja JIpohu ycrpaBHO .

fz) =

1—a




9. Ucnuraru TOK u cKunuparu rpaduk GpyHKImje

o= (1+2) e

10. Ucnuratu TOK m ckuiupaTu rpadur QyHK-
nuje
f(z) =In(2® -5z + 7).

11. Ucouraty TOK W CKUIUpaTH rpadur QyHK-
nuje




